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    Examenul de bacalaureat  2009 
 Proba D_MT1  

Probă scrisă la MATEMATICĂ 
Filiera teoretică, profilul real, specializarea matematică-informatică. 
Filiera vocaţională, profilul militar, specializarea matematică-informatică. 

      BAREM DE CORECTARE ŞI DE NOTARE 
                                                                                             Subiecte 2009 
♦  Pentru orice soluţie corectă, chiar dacă este diferită de cea din barem, se acordă punctajul corespunzător. 
♦  Nu se acordă fracţiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolvări parţiale, în limitele 

punctajului indicat în barem. 
♦  Se acordă 10 puncte din oficiu. Nota finală se calculează prin împărţirea punctajului obţinut la 10. 
SUBIECTUL I                                                                                                                30 de puncte 

1. Aplicarea corectă a formulei 
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3. 2 1 25 12x x− + = ⇒ = −  

12−  verifică ecuaţia 
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4. Există 90 de numere naturale cu 2 cifre 

Cazurile favorabile sunt: 13, 22, 31, 40 
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6. 6 2
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Din teorema sinusurilor rezultă 6 2AC = şi ( )3 2 6BC = +  

( )3 2 3 2 6P = + +  
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 SUBIECTUL al II-lea                                                                                                   30 de puncte 
1.a) 
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b) ( ) ( ) ( ) ( )det det det det
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deci  ( )det 0tA A− = . 
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c) 
Minorul  

1
1 0

1 1

b b +
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Deci rangul lui A mai mare sau egal cu 2  
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2.a) Pentru orice  [ )0,α ∈ ∞ ,  avem  ( ) 3 2 0f p q rα = α + ⋅α + ⋅α + >  

Deci ( ) 0, 0f α ≠ ∀α ≥  
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b) 1 1 2 3S x x x p= + + = −    

2 2 2 2 2
2 1 2 1 3 2 3 2 1 2 3 1 22 2s x x x x x x q S x x x S s p q= + + = ⇒ = + + = − = −  

3 3 3 3
3 1 2 3 2 1 3 3 3S x x x p S q S r p pq r= + + = − ⋅ − ⋅ − = − + −  
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c) [ ]g X∈ , ( ) ( )3 2g X a b c X ab bc ca X abc= − + + + + + − , are rădăcinile reale , ,a b c  

Deoarece ( ) 0p a b c= − + + > , 0q ab bc ca= + + >  şi 0r abc= − > , din punctul a) rezultă că 
rădăcinile lui g nu sunt în intervalul [ )0, ∞    

Rezultă ( ), , , 0a b c ∈ −∞  
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 SUBIECTUL al III-lea                                                                                                  30 de puncte  
1.a) 
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b) f strict crescătoare, rezultă f injectivă 
( ) ( )lim , lim ,

x x
f x f x f

→∞ →−∞
= +∞ = −∞  este continuă pe  ,R deci Im f =    
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x

n f x x
→∞

= − = +∞  

Deci nu există asimptotă oblică spre +∞  
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2.a) ( ) ( ) [ ]1 , 0,1f x x x x= − ∀ ∈  

( ) ( )1 1

0 0
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f x dx x x dx= − =∫ ∫  
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b) ( ) ( )1 ,f x f x x f+ = ∀ ∈ ⇒ periodică cu perioadă 1 

( ) ( ) ( )( ) ( )
1 1 1

lim 0, lim lim 1 2 0, 1 0
x x x

f x f x x x f= = − − = =  

 f  continuă pe ( ]0,1 , f  periodică cu perioadă 1, rezultă  f  este continuă pe R , deci f are 

primitive 
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c) 
Funcţia ( ) ( )1

: ,
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g g a f x dx

+
→ = ∫  este derivabilă  

( ) ( ) ( )' 1 0,g a f a f a a= + − = ∀ ∈   

deci g este constantă 
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