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Examenul national de bacalaureat 2026
ProbaE. ¢)

Matematica M_st-nat

Varianta 4
Filiera teoretica, profilul real, specializarea stiinte ale naturii
* Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda zece puncte din oficiu.
* Timpul de lucru efectiv este de trei ore.
I. FELADATSOR (30 pont)
Sp | 1. Adottak a z; =2-3i és z, =1-2i komplex szdmok. Igazolja, hogy iz +z, =4.
Sp | 2. Adottaz f:R - R, f (x) =x+3 fiiggvény. Hatdrozza meg azt az a valds szamot, amelyre
f(a+2)=a+f(a).
Sp | 3. Oldja meg a valds szamok halmazén a v/2x =+ X2 —x+2 egyenletet!
5p | 4. Hatdrozza meg annak a valdszinliségét, hogy az egyjegyll természetes szdmok halmazdbdl
véletlenszeriien kivélasztott n természetes szam teljesitse a 3n> >100 egyenltlenséget!
Sp | 5. Az xOy derékszogli koordinita-rendszerben adottak az A(6,0) , B(8,2) és C (1,9) pontok.
Hatarozza meg a C pont és az AB szakasz felezOpontja k6zotti tavolsagot!
T
5p | 6. Az ABC haromszogben AC =9 és B =§ . Igazolja, hogy az ABC haromszodg koré irt kor sugara
3V3.
II. FELADATSOR (30 pont)
Xty xy Lo c oz
1. Adott az A(x, y) = matrix, ahol x és y valés szdmok.
4  x+y
5p | a) Igazolja, hogy det(A(l,Z)) =1.
5p | b) Igazolja, hogy az A(x, y) matrix invertdlhatd, barmely x és y kiillonb6z6 valés szdmok esetén!
5p | ¢) Hatdrozza meg azokat az x és y valds szdmokat, amelyekre A(x,2) DA(x,2) = 4A( y,O) .
+
2. Adott a valds szamok halmazén értelmezett x [y =5— TV, xy milvelet.
S5p | a) Igazolja, hogy 1[3=6.
5p | b) Hatdrozza meg azt az x valds szamot, amelyre x[15=2x.
Sp | ¢) Hatirozza meg azokat az (m,n) természetes szamparokat, amelyekre (m - n) D(m + n) =m>.
III. FELADATSOR (30 pont)
2
+8x -2
1. Adottaz f:R - R, f(x) =z 5 o fuggvény.
x“+2
8(x+1)(2-
5p | @ Igazolja, hogy f(x) =w, xUOR.
p 2 2
(+*+2)
5p | b) Hatdrozza meg az f filiggvény grafikus képe aszimptotdjdnak egyenletét a +oo felé!
5p | ¢ Igazolja, hogy —2< f(x) - f(y)<2, bérmely x,y[~4,0] esetén!
2. Adottaz f: (0, +00) - R, f(x) =5x*-3+Inx fliggvény.
° 26
5p | a) Igazolja, hogy J(f (x) —In x)dx =?.
1
1 1
5 b) Igazolja, ho — x)=5x% +3)dx=—.
p | b)Igazolj gy!xEﬁf() Jax=2
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Sp f(x)+3

¢) Hatirozza meg azt az m valds szdmot, amelyre a g: (0, +00) - R, g(x) :T fliggvény
X

grafikus képe, az Ox tengely, valamint az x =1 és x =4 egyenletii egyenesek éltal hatarolt sikidom
teriilete 58 + mIn?2.

Proba scrisa la matematica M_st-nat Varianta 4
Filiera teoretica, profilul real, specializarea stiinte ale naturii
Pagina 2 din 2



